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I parte (30 puntos)

En la siguiente tabla usted deberá registrar el valor de verdad de cada una
de las siguientes proposiciones. Justi�cando las que resultan ser verdaderas.

1 2 3 4 5 6

V F F F V V

1.1 (1;�2; 3) 2 h(2; 2; 3) ; (2; 10;�1)i

Verdadero pues,

(1;�2; 3) = 7

8
(2; 2; 3) +�3

8
(2; 10;�1)

1.2 W =
�
(x; y) 2 R2= sen(x) = 0

	
� R2

Falso pues,

(�; 0) 2W ^ 3
2
(�; 0) =2W

1.3 U = h(1;�2; 3) ; (2; 2; 3) ; (2; 10;�1)i = R3

Falso pues,
f(1;�2; 3) ; (2; 2; 3) ; (2; 10;�1)g es l.d:

1.4 S = fA 2M2 (R) / A�At = 0g �M2 (R) =) dimS = 2

Falso pues,dim (S) = 3 dado que S =

��
a b
c d

�
2 S / b = c

�
=��

1 0
0 0

�
;

�
0 1
1 0

�
;

�
0 0
0 1

��
1.5 Si V es un R� espacio vectorial de dimensión 2 y B = fu; vg � V es

linealmente independiente entonces W = h2u; u� vi = V .
Verdadero pues, B0 = f2u; u� vg es L.I de V dado que � (2u) +

� (u� v) = (2�+ �)u� �v = 0V

y como B es l.i. se tiene � = � = 0;luego dado que dim(V ) = 2;

W = h2u; u� vi = V
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1.6 SiB = f(4; 6) ; (1;�2)g
�
base del espacio vectorial R2

�
y [id]

eB
B =

�
1 2
�1 �3

�
�
matriz de paso de la base B a la base eB �

entonces eB = f(11; 20) ; (7; 14)g
Verdadero pues,[id]

eB
B =

�
1 2
�1 �3

�
; entonces [id]BeB =

�
3 2
�1 �1

�
por lo tanto eB = fu; vg

u = 3 (4; 6)� 1 (1;�2) = (11; 20)

v = 2 (4; 6)� 1 (1;�2) = (7; 14)
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II parte 2a Parte(30 puntos)

Sea U =


x2 � 4x+ 5; 11x2 � 44x+ 43; � 2x2 + 8x� 7

�
� R2 [x]

2.1 Muestre que B =
�
x2 � 4x+ 5;�2x2 + 8x� 7

	
es base de U:

Desarrollo

Observar que

� 11x2 � 44x+ 43 = 3
�
x2 � 4x+ 5

�
+�4

�
�2x2 + 8x� 7

�
�
�
x2 � 4x+ 5;�2x2 + 8x� 7

	
es l.i

Por lo tanto B es base de U

2.2 Determine p(x) 2 U sabiendo que [p(x)]B =
�
�2
1

�
Desarrollo

p(x) = �2
�
x2 � 4x+ 5

�
+ 1

�
�2x2 + 8x� 7

�
= �4x2 + 16x� 17

2.3 Calcule
�
22x2 � 88x+ 86

�
B

Desarrollo

22x2 � 88x+ 86 = 6
�
x2 � 4x+ 5

�
+�8

�
�2x2 + 8x� 7

�
�
22x2 � 88x+ 86

�
B
=

�
6
�8

�
2.4 Considere W =

�
ax2 + bx+ c 2 R2 [x] / a+ b+ c = 0

	
Muestre que R2 [x] = U +W
Desarrollo

W =
�
ax2 + bx+ c 2 R2 [x] / a+ b+ c = 0

	
W =



�x2 + 1;�x+ 1

�
Por lo tanto U +W =



x2 � 4x+ 5;�2x2 + 8x� 7;�x2 + 1;�x+ 1

�
;

Como x2 � 4x+ 5 = �2
�
�2x2 + 8x� 7

�
+ 3

�
�x2 + 1

�
+�12 (�x+ 1)

y
�
�2x2 + 8x� 7;�x2 + 1;�x+ 1

	
es l.i

Por tanto
�
�2x2 + 8x� 7;�x2 + 1;�x+ 1

	
es base de R2 [x] ;así R2 [x] =

U +W

2.5 ¿Es R2 [x] = U �W ? Justi�que

Respuesta No, ya que dimU \W = 1 6= 0

Coordinadora: Patricia Vásquez S.
Octubre 4, 2005
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